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О приближении линейной функцией в 1.>

В. Ф. СТОРЧАЙ.

Теорема.  Пусть о» (2) -- вьшукльй модуль непрерыв-
ности, К -- произвольное положительное число и П»0 удов:
летворяет уравнению о(/) -- КЙ

Пусть для функции  А(х)--Ї(х)--Ц((Х), где Р(х)єН, и
Кх)=-=Кх +8 на промежутке [а, 6], 6—а < # выполнены
следующие условия:

5

1. | 4@dt=0,

2. (x)=— Ksign | A (t) dt,

3. А(х) меняет знак на (а, Р) в единственной точке с.

Тогда
b—ab

{a (t) td <> | о (Край (1)
3 о

причем оценка на классе функций f(xjeH. точная.
Доказательство. При доказательстве этой теоремы ис-

пользуется метод, который применялся Н. П. Корнейчуком
при решении аналогичных экстремальных задач (см. [1], [2],
[3]). Для определенности рассмотрим случай, когда [(х) име-
ет вид [(x)=Kx+6.  Тогда из предположений, сделанных в
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теореме, следует, что для функции A(x) па промежутке

(а, Б) выполнены соотношения

A(x) <0(amx<ce), Ate)OK. xb). С

;
i
a

Пусть
x

га

А, (х)— | Ма,
ve

a

В силу(2) функция А,(х) строго убывает на (а, с) и строго
возрастает на (с, В) и потому равенством

А, (х) = А, (р(х}} (але с со(х)«сФ)
определена взаимно однозначно непрерывная и дифференни-
руемая функцияв (х), причем

A(x) mA, (o(x)) 0’ (A) (ai xe), (3)

Обозначим через
р с b

га

ру| м (да |(да + | №06

Замена переменной #=0'и) во втором интеграле даст
h є
п

рабу ARC (yo (о ди,
а

поэтому
С

муч ІАЦ)  3(рібуб(у 4
e

a

Прибавляя и вычитая под знаком интеграла функции
A? (t) 0" (2), АЦ (0), АА (08) [1-5 (|, можно получить
следующие выражения для М():

(= | АО УЕ|мод)"(0) 46

мои имеомоat:
.

а а
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a

M(t) = о ГапонООУС

A(t) Alo (t)) [Le @)] de.

Складывая левые и правые части этих выражений, причем
последнее дважды, получим

с

AM(f) = |[Alo (A)—A(HE [1pO] at +
a

с

+r | [4 (ВА(ЕЕ(1) 1-24—2 А(0)-
а

ААИИpat =A +4,
м.

род)
 Так как в силу соотношений (2) н (3)=

то получим

лоз ДУ(1-9(OP [p(t) 1] dé <
a

Следовательно,

муєзА-а(аа
І с

чн ПОЛОНУАКТАПАМИ
с

<=|‘ [0-Я -Кв]р(а
а

Полагая о(1)-Ї єз ци, получаем

b b—a

мире Ге (б dt<— | із (чакра
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В этом соотношении знак равенства нельзя отбросить. Дей-
ствительно, зададим на [а, 6] функцию

  

 

| Lalo (+ Кор ай, behо! 9 [[ ДАРА

мо) 2 І 2h 2
1 „|, а-фо аз

| зо2 (#— Г) ака
2 \ 2 2

, а-ї- з .
и возьмем /[(t)==K (= 5 ) . легко проверить, что

У (СуєН.,  функиии folt) un ((t) удовлетворяют всем усле-
виям теоремы,

р Ь-а

МАОчао | ока
а о

В случае, когда /(х) имеет вид [(х)==—Кх38 рассужде-
ния аналогичны.
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О ПРИБЛИЖЕНИИ В СРЕДНЕМ НЕПРЕРЫВНЫХ

ПЕРИОДИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ ФУНКЦИЯМИ,

УДОВЛЕТВОРЯЮЩИМИ УСЛОВИЮ ЛИПШИЦА

С. Tf. TYPOBEIL.

Обозначим через КН“) класс функций Ї(х) периода 2к
удовлетворяющих на всей действительной оси условию Лип-
шица

Ах’)Их”К” (05451)
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