
Второе слагаемое естьо (1}. Значит,
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Нетрудно показать, что для любого е>о можно подобрать
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О СХОДИМОСТИ ИНТЕРПОЛЯЦИОННЫХ СУММ
В СИЛЬНОМ СМЫСЛЕ |

ЛИПОВИКВ, В.

В работе Г. Алексича [1] рассмотрен вопрос о сильнойсхо-
димости частных сумм Фурье 5,(х) непрерывной 2д-перио-
дической функции принадлежащей классу Нъ.

Доказано, что

пахSf)— 8.40) =-Ofo(—-))

Xx vm

Ниже рассмотрен вопрос о сходимости интерполяционных
сумм в сильном смысле.

Рассмотрим интерполяционный тригонометрический поли-
пом
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        5 + У(аcos mx -+- 6)sin mx), (1)
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построенный для непрерывной 2л-периодическои функции
f(x), где
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ро== ——_—___-У OY) sin тхії), тез 1,2,...,п)nF~ г.2,I ) С ( )

АИ) =ААRh М =0, -1,...), й—шаг интерполяции.
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Ноложим

Та АХ) яв 5 + У (дп С08 тх -|- Ви sin mx) =
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= хо) В(хек) У=0,..., И). 3=>бwerLI ( ‚п) (3)
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десь (хх) — — ядро Дирихле.
X— Xx2sin >

Мы рассмотрим сходимость полиномов 7Ty,,(*) в сильном
«мыеле, т. е. изучим вопрос обубывании величины

НО з ж) явay f(*)—Ta, (Xx)| | (4)

при песо,
Известно {3], что имеют место следующие соотношения

ртх,) = 1. (5)
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В частности, из (6) получаєм
да
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Заметим, что ввиду периодичностиЇ(х) и хх) мом
но записать для некоторого целого числа i

2n 21-1

Ухо(хх) = У Их)кн). (8)

Замечание. Аналогичное смещение по- узлам имеет

место в (2), (3), (5), (6), (7).
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Легко проверить, что для б «Ф|х|« є ——^— (п 21)
2n + 1
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| 2 sin — |x| (9)

2 |

 

«Теорема. Пусть Ї(х) nenpepbiBHand 2л-периодическая функ-
ция с модулем непрерывности ‹(; 6). Если (7; 6) имеет ма-
жоранту ®(6), для которой при некотором фиксированном
у>о отношение ®0)/6'° 1> < монотонно при 4-0,
выполняется соотношение
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Доказательство. Учитьвая (5) и (4), имеем
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Пусть х<хжх, а. Пользуясь (8), заменим в последнем
выражении А ={— и--^. Тогда
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Оценим $2, для этого представим 0.(х—х,) в виде

з 1 XX,

IN(Xa kg) =в 5 ~~ (sin ¥X COS YX,COS ¥X SiN VX) fF

 

 

+ 1/2 (cosy x cosy x, -+ sin yx sin y x,).

Для упрощения вместо у будем писать У’
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Оценим
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1 2 х—х 1
P, = 00| — ( f(x)—flx,)) et <cosy x, (?b.| vr Elzes g |
Рассмотрим при фиксированном х функцию
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В силу (7) и замечания к (8)имеем
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Тогда
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По условию теоремы отношение в? (8) { 1-21 монотонно возра-
стает при 5-0. Поэтому
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о 21-1
Оценивая подобным образом Py, Р., Р., убедимся, что они

имеют тоже порядок O(o(1/n)). T. 0. Sy=O((1/n)) и,
ледовательно, (7, ( f; x) == O((1/7)).
Согласно (8) мы можем делать смещение по узлам, тогда
последнее соотношение верно для всех х, и поэтому

max 1, (f; x) == О(о(/п)).
x

Теорема доказана.
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